.Profesora Cipara kluba” 2. nodaritba 2009./2010. acibu gad
Uzdevumuisi atrisirgjumi.

1. Ja, var. Skat., piem., lim.

B
>

2. Ja ddas skaittajs un saugjs ir pozitvi skaifli, tad, palielinot sawgu, ddas \ertiba
samazias. Pieskaitm pirmajai déai sau€ja a, otrajaib, treSajaic, ceturtajaid.

Tad iedistam
a+b N b+c N c+d d+a
b+c+d c+d+a d+a+b a+b+c
a+b b+c c+d d+a

b+c+d+a+c+d+a+b+d+a+b+c a+b+c+d B

_(a+b)+(brc)r(c+d)+(d+a)_ 2arbrcrd) , .
a+b+c+d a+b+c+d T

3. Divciparu natuili skaitli, kas dais ar vismaz 3 dadiem pirmskaitiem un nesatur
0, ir 2.3:7=42, 2-3-11=66, 2-3-13=78, 2-2-3-7=84. Neviens no
pirmajiem 50 cipariem nevaiib?2 (jo tad ako& cipara vispr nevagtu hit), nevar
but 4 (jo tad AkoSais Iatu 2 un aizako% vispar nevagtu bat); tapat tas nevari
8 vai 7. Tapec visi pirmie 50 cipari variit tikai 6.

Skaitlis, kas sasv tikai no seSiniekiem, apmierina uzdevuma fras. Bpec
meklctais cipars ir 6.

4. Atbilde: a) ne, nevar;b) ja, var.
Risinajums. a) Piepemsim, ka adi skaifi eksist, un apmmésim tos ar
a<a,<a;<q,<8;<8;<a, <ag<a,.

Pec dog& a >1. Jbut a, >l-g=g; ta ka a, natuals, tad no a2>§ seko
a,>2.Taka a, >g-a2, tad a, >g-2:3. Ta ka a, natuals, tad fibat a, > 4.

Jabat a, >g-a3 >%4: 6; ta ka a, ir natugls, tad abut a, > 7. Lidzgi iegistam

a; >11, a,>17, a, >26, a;>40, a,>61 legita pretruna, aad nusu
pienémums nepareizs.
b) Tadi ir, pientram, augos sedba izvietoti skaiti
1, §; §; 4, 3—1; 1—9; 15; 23; 35.
5 2 5 2
Katrs rikoSais ir vaiik neka 1,5 reizes liglks par ieprieko.

5. Miné&to 7 punktu sigima ir simetriska attiaba pret diametrtAO (O — rinka centrs).
Tapec nogriezi BF un GC krustojas punkt X, kas atrodas uz sliametra. [dzgi
nogriesai CE un FD krustojas punkt Y, kas atrodas uzi Zliametra. Atrodam
punktusX unY un caur tiem novelkam diametru, kas iet caur puAktPec tam
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Iidzigi konstrigjam diametru, kas iet caur punkiBs Abu diametru krustpunkts ir
rinka centrs.

6. Ng, ta nevar lat. Apzimésim ,pargjas” rindinas un kolongas ieraksito skaitu
summas attiagi ar r,, r,, k;, k,, bet visu tabal ieraksito skaitu summu aiS
Tad pbut

S=2009+r, +1, un
S=2010+Kk, +k,, tapec
2009+ r, +r1, = 2010+ Kk, + k,, no kurienes sekg +r, -k, —k, =1.
Takar,r,, k, k, dabs ar 3, tad anzteiksmer, +r, —k, —k, daks ar 3; bet 1 ar

3 nedais.
Tapec apskatma situacija nav iespjama.

7. a) Novelkam caur punktM taisnes parali ABC makm; tas krusto & malas
atbilstoSi punkto, K, L (skat. 3.2m.).

_ L _

3.2m. 4.2m.
Tad Z/MLA = ZBCA (kapdu lenki), tapec ZMLA = ZNAL . Tapec trapeceANML
ir vienadsanu trapece. Vieddsinu trapeces diagales ir sad star@ vieradas,
tapec MA= NL. Lidzgi pierada, kaMB = NK un MC = KL . Tatad trijstiris NKL
ir meklejamais.
b) Ne vienngr. Apskatsim ripka fnija ar adiusu R ievilktu vieradmalu trijstiri
ABC un nemsimM ka loka BC viduspunktu. TadMA=2R, MB=R, MC =R
(skat. 4.2m.).
TatadMB + MC = MA. Bet nes ziram, ka kata trijstari jebkuru divu malu summa
ir lielaka par treSo malu. apec trijstiris, kura malu garumitiu MA, MB un MC,
nav iespjams.

8. Ar katru dajienu skudra priet uz citas kisas lauaiu neka tas, kud ta atradis pirms
gajiena. Tapec pec 15 gijieniem skudra noteikti atrasies uzmelna laucipa.
Talak sekojoSos ungjumos paddits, ki skudra var beigt savu lee melnajos
laucinos virs diagoales XY. Risiragjums lauchiem zem diagoiles XY ir
~Simetrisks”.
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X X X X

~—|

9. Atbilde: 11 ritinas.
Risinajums. Tas, ka ar 11atinu izgrieSanu pietiek, redzams Brz

X

6.Zim. 7M.

Lai pieraditu, ka ar maak ratinu izgrieSanu nepietiek, skat. vz Skaidrs, ka kair
apgabal gar kvadita apak§o un labo malu gizgriez vismaz vienaitina.
Savulart kata 2x 2 ratinu kvadata jaizgriez vismaz 2 wttinas; izgriezot tikai
vienu, atlikugs 3 mtinas veidos ,giriti”. Atliek ievérot, kal+1+1+8= 11

10.Reizinot skaitlin ar 5, notiek sekojosais:

a) reizinot ciparu 0 ar 5, iggt O; @rnesuma nav,

b) reizinot ciparu 1 ar 5, i@t 5; @rnesuma nav;

C) reizinot ciparu 2 ar 5, i@gt 10; rezulita raksta O, bet 13mnes uz akoSo
Skiru. Tatad ciparu sumimsaskaiama , 2-5” vieta ieklaujas saskaitnais 1;
starpba starp tiem ir 9.

Redzam, kabn ciparu summa ir paB-k mazka nek skaitlis S- 5, kur S —

skaifa n ciparu summa, beét — reiziraSara ,5 reiz n” notikuSo @Ernesumu skaits.

Tatad S-5=2009+9-k un S=402+ 2k—k?+l.

Ta ka S— natugls skaitlis, tadk + Jjadaks ar 5. Bpec k =5t — 1, t — natuéls, un

S=402+2(5t —1)—t = 400+ 9t , ja reiziraSars ,5 reizn” ir 5t-1 parnesumi. &

ka katrs prnesums notiek cipara zldtadn ciparu summa i400 + 9, ja skaitlin

ir 5t — 1 divnieki, t — naturals skaitlis.

Pieneram, piet= lder n=11..12222; tad 5n=55..561110 Lidzgi konstr&

—— ——

o1 460
piemerus piet = 2; 3; ...; 402.
Ta ka skaitf n ir (400+9t)-2(5t—1)=402—t vieninieku (un patviags skaits
nullu), tad fibiit t < 402.



